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Si consideri la famiglia di irrazionali algebriche 

𝑓𝑎,𝑏(𝑥) = (𝑥 + 𝑎)√𝑥 + 𝑏
3

; 

a. Estrai le funzioni il cui grafico passa per l’origine  e per il punto  (−4,0). 

(𝑎 = 0 ∧ 𝑏 = 4)  ∨ (𝑎 = 4 ∧ 𝑏 = 0)  

b. Si studi il comportamento della funzione a tratti:            

𝑔(𝑥) = {
𝑥 ∙ √𝑥 + 4

3
         𝑠𝑒 𝑥 < −2         

(𝑥 + 4) ∙ √𝑥3        𝑠𝑒𝑥 ≥ −2        
   

 e se ne rappresenti il grafico 𝛾. 

Dominio ∀𝑥 ∈ ℝ; 𝑖𝑛𝑠𝑖𝑒𝑚𝑒 𝑑𝑒𝑙𝑙𝑒 𝑖𝑚𝑚𝑎𝑔𝑖𝑛𝑖 𝑦 ∈ [3; +∞[;  

∩ 𝑥:  ⇒   𝑥 = 0;   𝑥 = −4. 

La funzione non ha asintoti 

2 punti di minimo di coordinate 𝑀1 = (−3; −3); 𝑀2 = (−1; −3) 

𝐼𝑛 𝑥 = −6  𝑓𝑙𝑒𝑠𝑠𝑜 𝑎 𝑡𝑔 𝑜𝑏𝑙𝑖𝑞𝑢𝑎;   

3 𝑝𝑢𝑛𝑡𝑖 𝑑𝑖 𝑛𝑜𝑛 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑏𝑖𝑙𝑖𝑡à: 

𝑖𝑛 𝑥 = −4  𝑓𝑙𝑒𝑠𝑠𝑜 𝑎 𝑡𝑔 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙𝑒 

 𝑖𝑛 𝑥 = −2 𝑝𝑟𝑒𝑠𝑒𝑛𝑡𝑎 𝑢𝑛 𝑝𝑢𝑛𝑡𝑜 𝑎𝑛𝑔𝑜𝑙𝑜𝑠𝑜  

𝑖𝑛 𝑥 = 0  𝑓𝑙𝑒𝑠𝑠𝑜 𝑎 𝑡𝑔 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙𝑒 

c. Si Scrivano, successivamente, le equazioni delle tangenti nei punti di flesso. 

𝑡1: 𝑥 = −4; 𝑡2: 𝑥 = 0;  𝑡3: 𝑦 = −2√2
3

𝑥 − 6√2
3

; 𝑡4: 𝑦 = 2√2
3

𝑥 + 2√2
3

 

d. Verificare che in un punto della retta 𝑥 = −2 le tangenti oblique nei punti di flesso e la 

curva 𝛾 hanno un ulteriore punto di contatto, si scrivano le sue coordinate. 

(−2, −2√2
3

) 

e. Dalla famiglia 𝐹(𝑥) + 𝑐 delle primitive di 𝑓(𝑥) = 𝑥 ∙ √𝑥 + 4
3

    si estragga la funzione in 

modo che passi per il punto 𝐷 = (3; 0). Si dimostri che l’altro punto di contatto con l’asse 

delle ascisse risulta essere un punto angoloso.  

𝐹(𝑥) =
3

7
∙ (𝑥 − 3) ∙ √(𝑥 + 4)43
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f. Si calcoli il seguente integrale definito ∫ 𝐹′′(𝑥)𝑑𝑥
0

−3
 

∫ 𝐹′′(𝑥)𝑑𝑥
0

−3
= ∫ 𝑓′(𝑥)𝑑𝑥 = 3

0

−3
  


















